专题3-2  函数综合复习（2）：导数及其应用答案
一、填空题



1．函数(其中为常数)，则=________．
【答案】0


2．曲线在点处的切线的斜率为________．

【答案】






3．定义在上的偶函数，当时，．若，则的取值范围是________．

【答案】


4．设，则的解集为________．

【答案】





5．函数的定义域为R，，对任意，，则的解集为________．


【答案】(，+)


6．已知函数有零点，则的取值范围是________．

【答案】



7．若，且函数在x＝1处有极值，则的最大值等于________．
【答案】9



8．曲线在点（0，2）处的切线与直线和围成的三角形的面积为________．

【答案】





9．已知是上最小正周期为2的周期函数，且当时，，则函数的图象在区间[0，6]上与[image: 6ec8aac122bd4f6e]轴的交点的个数为________．
【答案】7





10．设直线与函数的图像分别交于点，则当达到最小时，的值为________．

【答案】
二、解答题
11．求下列各函数的导数：

（1）


【解】∵，

[bookmark: _GoBack]∴

．

（2）


【解】



∴．

（3）

【解】∵

∴．

（4）


【解】∵，

∴．

12. 已知曲线．
（1）求曲线在点P(2，4)处的切线方程；
（2）求曲线过点P(2，4)的切线方程．
【解】（1）因为y′=x2，

所以曲线在点P(2，4)处切线的斜率为．
所以曲线在点P(2，4)处的切线方程为y-4=4(x-2)，即4x-y-4=0．


（2）设曲线与过点P(2，4)的切线相切于点，

则切线的斜率为．



切线方程为即．
∵点P(2，4)在切线上，


∴，即，

∴，

解得或2，

所以，所求的切线方程为．

13.已知函数

（1）求函数的单调区间和极值；





（2）已知函数的图象与函数的图象关于直线对称，证明当时，；



（3）如果，且，证明．

【解】（1）

令，得x=1，列表
	x
	

	1
	


	

	+
	0
	–

	

	↗
	极大值
	↘





所以在内是增函数，在内是减函数．


函数在x=1处取得极大值f(1)=．

（2）由题意，可知g(x)=f(2–x)=(2–x)

令F(x)= f(x)–g(x)，即

于是

当x>1时，2x–2>0，从而，


又，所以，
从而函数F（x）在[1，+∞)是增函数．
又F(1)=0，所以F(x)>F(1)=0，即f(x)>g(x)．

（3）①若，



由（1）及，得，与矛盾．

②若，



由（1）及，得．与矛盾．


根据①②得，不妨设．


由（2）可知，，又，


所以，从而．


因为，所以，
又由（1）可知函数f(x)在区间（－∞，1）内是增函数．


所以，即．


14. 设函数，其中．


（1）若，求函数的单调区间；






（2）当函数与的图象只有一个公共点，且存在最小值时，（记的最小值为）求的值域．


【解】（1），又，



当或时，；


当时，，



在和内是增函数，

在内是减函数．


（2）由题意知，即恰有一根（含重根）


，即，


又，．



因为当时，才存在最小值，所以．




．


所以，的值域为．




【变题】（3）若与在区间内均为增函数，求的取值范围．






【解】当时，在和内是增函数，在内是增函数，

由题意得．






当时，在和内是增函数，在内是增函数，

由题意得．


综上可知，的取值范围为．
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